平行四边形、矩形、菱形、正方形

一、知识清单

1．定义
平行四边形：两组对边             的四边形是平行四边形．
矩形：有一个角是_______的平行四边形是矩形．
菱形：有一组邻边________的平行四边形是菱形．
正方形：有一组邻边________并且有一个角是_______的平行四边形是正方形．
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2．特殊的平行四边形的之间的关系
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3．特殊的平行四边形的性质和判别

	
	
	性     质
	判    定

	平行四边形
	边
	两组对边分别平行、相等
	两组对边分别平行（或相等）的四边形

一组对边平行且相等的四边形

	
	角
	两组对角分别相等
	

	
	对角线
	对角线互相平分
	对角线互相平分的四边形

	矩   形
	边
	矩形的对边平行且相等
	

	
	角
	矩形的四个角都是直角
	有一个角是直角的平行四边形是矩形
有三个角是直角的四边形是矩形

	
	对角线
	矩形的对角线相等且互相平分
	对角线相等的平行四边形是矩形

	菱    形
	边
	菱形的四条边相等
	有一组邻边相等的平行四边形是菱形

四边都相等的四边形是菱形

	
	角
	菱形的对角相等
	

	
	对角线
	菱形的对角线互相垂直，并且每一条对角线平分一组对角
	对角线互相垂直的平行四边形是菱形

	正  方  形
	边
	正方形的四条边相等
	有一组邻边相等的矩形是正方形

	
	角
	正方形的四个角都是直角
	有一个角是直角的菱形是正方形

	
	对角线
	正方形的对角线互相垂直平分且相等，并且每一条对角线平分一组对角
	


易错知识辨析

（1）一组对边平行，另一组对边相等的四边形不一定是平行四边形，可以是等腰梯形．
（2）两组对角分别相等的四边形是平行四边形，但这不能作为几何证明依据．
（3）各角相等的四边形不一定是正方形；各边相等的四边形也不一定是正方形．
（4）矩形、菱形、正方形既是轴对称图形，又是中心对称图形．
三、中考命题规律
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重点考查特殊四边形的性质和判定，命题形式以传统的推理证明为主．同时会结合函数考查动点问题，网格问题．
四、典例精析

例1　如图，菱形的对角线BD，AC的长分别是6和8，求菱形的周长和面积．
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例2  如图，在四边形
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（1）证明：四边形
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是平行四边形；

（2）在（1）的条件下，若
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，且
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，
证明：平行四边形
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是正方形．
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例3．如图，在矩形纸片ABCD中，AB=
[image: image12.wmf]3

3

，BC=6，沿EF折叠后，点C落在AB边上的点P处，点D落在点Q处，AD与PQ相交于点H，∠BPE=30°．
     （1）求BE、QF的长．（2）求四边形PEFH的面积．
五、课堂练习

1．正方形具有而菱形不一定具有的性质是（     ）

A．对角线相等   B．对角线互相垂直平分    C．对角线平分一组对角  D．四条边相等

2．如图，边长为1的正方形ABCD绕点A逆时针旋转30�°到正方形
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，图中阴影部分的面积为（      ）
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3．将一矩形纸片按如图方式折叠，BC、BD为折痕，折叠后A�′B与E′B在同一条直线上，则∠CBD的度数（     ）
A．大于90°       B．等于90°        C．小于90°      D．不能确定
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4．四边形ABCD是平行四边形，使它为矩形的条件可以是　　　　                      ．
5．如图，把一个长方形纸片沿[image: image21.wmf]EF

折叠后，点D、C分别落在
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、
[image: image23.wmf]1

C

的位置．若
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等于_______度．
6．已知菱形的一个内角为60°，一条对角线的长为
[image: image26.wmf]3

2

，则另一条对角线的长为         ．
7．如图，在△ABC中，AB＝2BC，点D、点E分别为AB、AC的中点，连结DE，将△ADE绕点E旋转180
[image: image27.wmf]°

得到△CFE．试判断四边形BCFD的形状，并说明理由．
六、课外作业

1．如图，将两张长为8，宽为2的矩形纸条交叉，使重叠部分是一个菱形，容易知道当两张纸条垂直时，菱形的周长有最小值8，那么菱形周长的最大值是        （画出草图）．
2．如图，菱形ABCD的边长为10cm，DE⊥AB，
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，则这个菱形的面积=        cm2．
3．如图，
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，矩形
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4．若将4根木条钉成的矩形木框变形为平行四边形形状，并使面积为矩形面积的一半，则这个平行四边形的一个最小内角是______度．
5．下列命题中正确的是(

)

A．矩形的对角线相互垂直                 B．菱形的对角线相等

C．平行四边形是轴对称图形               D．平行四边形是中心对称图形
6．在下列命题中，是真命题的是（　   ）

A．两条对角线相等的四边形是矩形      B．两条对角线互相垂直且相等的四边形是正方形
C．两条对角线互相垂直的四边形是菱形  D．两条对角线互相平分的四边形是平行四边形

7．如图，将一个长为10cm，宽为8cm的矩形纸片对折两次后，沿所得矩形两邻边中点的连线（虚线）剪下，再打开，得到的菱形的面积为（     ）
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8．如图，在梯形
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中，
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两点在边
[image: image42.wmf]BC

上，且四边形
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是平行四边形．
（1）
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与
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有何等量关系？请说明理由；

（2）当
[image: image46.wmf]ABDC

=

时，求证：□AEFD是矩形．
9．已知四边形ABCD，AD//BC，连接BD．
（1）小明说：“若添加条件
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，则四边形ABCD是矩形”．你认为小明的说法是否正确，若正确请说明理由，若不正确，请举出一个反例．
（2）若BD平分∠ABC，∠DBC=∠BDC，∠A=90°，求证：四边形ABCD 是正方形．
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